Завдання № _1
Знайдіть всі такі чотирицифрові числа  , для яких виконується рівність    2017  a.
Розв’язання
 = 1000а + 100b + 10с + d, де a – одноцифрове число від 1 до 9, b, c, d – одноцифрові числа від 0 до 9 
 = 100а + 10b + с
 = 10а + b
Тобто,       1000а + 100b + 10c + d + 100a + 10b + c + 10a + b = = 1110a + 111b + 11c + d 
Маємо рівняння
1110a + 111b + 11c + d = 2017 – а 
1111a + 111b + 11c + d = 2017 
За умовою а0
Тепер методом підбору розв’яжемо рівняння:
1) а не може дорівнювати 2 або бути більшим за 2, бо тоді 1111 2+ 111b + 11c + d = 2222 + 111b + 11c + d  2017, отже, а = 1
2) b не може бути 7 або 9, 
якщо b = 7, то 1111 + 111 + 11c + d 2017
          якщо  b = 9, то 1111 + 111  + 11с + d  2017
         отже,  b = 8.
3) c не може бути 0 або більшим за 2,
якщо с = 0, то 1111 + 888 + 11  + d  2017
якщо с = 2, то 1111 + 888 + 11  2 + d 2017
отже, с = 1
4) d не може бути меншим за 6 або більшим за 8,
якщо d = 6, то 1111 + 888 + 11 + 1  6  2017
якщо d = 8, то 1111 + 888 + 11 + 1  8  2017
отже, d = 7
Чотирьох цифровим числом, для якого виконується рівність – 1817
                                                       

Завдання 2
Є числа 1, 2, 4, 6. Дозволяється вибрати будь-які  два з наявних чисел і помножити їх на одне і теж натуральне число. Чи можна за кілька таких операцій зробити всі числа рівними?
                                                         Розв’язання 
Розглянемо добуток даних чисел. Спочатку він дорівнює 48. Зауважимо, що число 48 не є квадратом натурального числа. Якщо якість два даних чисел множаться на деяке натуральне число n, добуток даних чисел множиться на 2 n. Отже, якщо воно не було квадратом натурального числа, воно ним і не стане. Але якщо всі наявні числа стануть рівними між собою, то їх добуток буде квадратом. Тому, такими операціями не можна виявити наявні числа.



Завдання 3.
Хлопчик вирізав з паперу квадрат з стороною рівною 13 см.  Він хоче з 
нього вирізати як найбільшу кількість прямокутників розмірами [image: ]Яку 
максимальну кількість таких прямокутників він може отримати? Відповідь 
обґрунтуйте.   
Розв’язання
 Квадрат 13*13 см очевидно має площу 169 см2, а прямокутник 1*5 має площу 5 см2. Тому максимальною буде кількість 169:5= 33 + 4(ост), коли залишиться лише 4 вільних клітинки. Один з можливих розкладів подано нижче:
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	



Відповідь: Максимально можна отримати 33 прямокутники.















Завдання №4
У трикутнику ABC довжини сторін попарно різні. На сторони AB іAС  кута BAC     вибираються точки M і N відповідно так, що AM AC і AN AB. Відрізок MN перетинається зі стороною BC в точці  A1 . Аналогічно, на сторонах кута ABC вибираються точки K і L так, що BK BC і BL BA,  B1 - точка перетину KL і AC. Точка  C1 на сороні AB також визначається аналогічно. Доведіть, що прямі  AA1 , BB1 і  CC1 перетинаються в одній точці.
Розв’язання
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AM = AC; AN = AB (за умовою). A – спільний кут.  ANM =  ABC (за двома сторонами і кутом між ними)  кут N = куту B.AM = AC i AN = AB  AN – AC = AB – AM  NC = MB. Кут ACB = куту AMN  Кут NCB = куту BMN ( як суміжні до рівних кутів ). Отже,  CN =  MB (за стороною і прилеглими кутами)  С =М   AC =  AM( за 2 сторонами і кутом між ними )  кут CA = куту MA  A – бісектриса кута А  
B – бісектриса кута В, C – бісектриса кута С. Прямі A, B, C перетинаються за правилом, яке звучить так: бісектриси трикутника


Завдання №___5______
 У двох коробках довільним чином розміщенні 50 білих та 50 зелених кульок. При перенесенні кульку білого кольору із однієї коробки в іншу вона змінює свій колір на зелений, при цьому одна із зелених кульок в коробці змінює свій колір на білий. Аналогічно, при перенесені кульки зеленого кольору із однієї коробки в іншу вона змінює свій колір на білий і при цьому одна із білих кульок змінює свій колір на зелений. Чи можна із закритими очима розподілити білі кулі порівно по коробкам?

[bookmark: _GoBack]Розв”язання


Спочатку пересипаємо усі кульки в одну коробку, при цьому вони не змінюють свій колір. Після цього переносимо , рукою, в пусту коробку  довільних 50 кульок.  Нехай при цьому ми взяли х білих куль. Отже в другу коробку помістили х зелених куль і 50-х білих. При цьому залишилось у коробці 50-х білих і х зелених. Так можна.
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